Zestaw XVII Calki podwdjne.

1. Oblicz dane catki podwdjne po wskazanych prostokatach:

[y R=[02]x[-1,1] b.  [[ sin(x—2y), R=[0,7|x
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2. Oblicz dane catki podwdjne ﬂ f(x,y) zamieniajac na calki iterowane, jezeli obszar D

ograniczony jest krzywymi o podanych réwnaniach:
2
a. xy=6,x+y=7 b. x:yz,xzy?+l c. 4x’+y°<4

3. W podanych catkach iterowanych zmien kolejnos$¢ catkowania:
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:fdxff(x,y)dy b. fdyff(x,y)dx c. I_dx f f(x,y)dy
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d. Ldy;[f(x,y)dx fdxffxy )dy  f. fdx f f(x,y)dy
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4. Oblicz calki iterowane:

a. fdxf\/xydy b. fdyj)j—diz

5. Wprowadzajac wspoirzedne biegunowe oblicz podane catki podwojne po obszarach:

a. ffxyzdxdy,D:x2+y2<4,x>0
D
b. ﬂ(x2+y2)dxdy,D:x2+y2—2y<0
D
C. ﬂ dxdy Dx+y <xx+y <y

1
d. ff L x)j_{)zdxaly D:1<x’ +y <4,y=0

ff dxdy D:x2+y2>1,x2+y2<4
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6. Oblicz catkg¢ podwojna ff rsingpdrdde |, jezeli obszarem D jest:
D
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a. wycinek kolowy ograniczony liniami:  7=a, ¢p€ >

z nl b. potkole
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7. Oblicz pole obszaru ograniczonego liniami:
a. y:2x,y:272x,y:4 b. F:aCOS¢,r:bCOS¢,b>Cl>O C. y:xz—x,y:x
d y=e', y=Inx,x+y=1,x=2 e. y'=x’,y’=8(6—x)
8. Oblicz objetos¢ bryt ograniczonych powierzchniami:
a. y:xz,_y=l,x+y+Z:4,z=0
b. z=y"—x%,z=0,y=+2
c. x2—|—y2:1,x+y+Z:3,Z:0
d x=0,x=1-|y/,z=0,z=10—-5x—2y
9. Oblicz pole powierzchni ptatoéw okreslonych rGwnaniami:
a. z=8—4x—-2y,x=0,y=20,z=0 b. z:\/Rz—xz—yz,x2+y2<R2

r<2acos¢, pe




10. Oblicz:
a. mase obszaru o wskazanej gestos$ci powierzchniowe;j:
D=[0,a]x/0,a|,a>0,c (x,y)=x"+)"
b. polozenia §rodkow masy potkola D o promieniu R
c. momenty bezwladnosci: trojkata o wierzchotkach (0,—1),(0,1),(1,0) wzgledem osi
OX i gesto$ci powierzchniowej masy o (x, y)=x oraz cwiartki D jednorodnegokota o
promieniu R wzgledem osi symetriii o(x, y)=1



