Zestaw XVIII  Catka potrdjna

1. Oblicz podane calki potrojne po wskazanych obszarach:

a. fﬂxzsinxydxdydz,Pz %% %[0, 7t]x[0,1]

b. f!j%fﬂo,ux[o,z]x[o,ﬂ

2. Podane calki potrojne zamien na iloczyny catek:

a. [[[ 2277 dxdydz, P=[0,1]x[0,1]x[~1,1]

b, f!f In’/x x dx dydz ’

P=[1,elx[1,2]x
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3. Calke potrdjna fﬂ f(x,y,z) zamien na calki iterowane, jezeli obszar U jest ograniczony
U

powierzchniami o podanych réwnaniach:

a. x=0,y=0,z=0,x+y+z=3

b. x’+y’=3,z=—1,z=2

4. W podanych catkach iterowanych zamiefi kolejno$¢ catkowania:
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5. Oblicz catki potrojne z danej funkcji po wskazanych obszarach:
a. f(x,y,z)=xz,U:y=x"x>y"0<z<xy
b. f(x,y,z)=Vx, U:0<x<4,0<y<7,0<z<siny
c. f(x,y,z)z—1 LU:x+y=3,y=2,x=0,y=0,z=0
(x+y+z)
d. f(x,y, z)=x"+y"+2",U:3(x"+y")+z° =32’
6. Wprowadzajac wspotrzedne walcowe oblicz catkg po wskazanym obszarze:

a. ”f (x*+y ) dxdydz, U:Nx"+y’<z<1
U
b. ﬂf X dedydz U :0<z<9—x"—)"
U
7. Wprowadzajac wspotrzedne sferyczne oblicz catkg po wskazanym obszarze:

a. fff(x2+y2+zz)dxdydz,U:—\/4—x2—y2<z<0

U
b [[f 2V )+ Pdvdydz, U:0<z<V4—x*—y? x>0,y>x

U
8. Oblicz objgtosci obszaréw ograniczonych powierzchniami:
a. z=2-x'—y"z=0 c. xt+ty+z=4,x=3,y=2,x=0,y=0,z=0
b. z=Vx"+)",z=1,z=v2 d x4y +z°=2z,x"+y’=7
9. Oblicz:
a. masg obszaru  U:x’+)°<16,0<z<2Vx’+y’ , 0 gestosci objgtosciowej

2, 2, 2 _ 1

y(x,y,z)=x"+)" orazobszaru U:x"+y +z <Z,y—m

b. polozenie §rodka masy potkuli o promieniu R
c. moment bezwtadno$ci kuli U o promieniu R, masie M wzgledem jej Srednicy



