Zestaw XI Geometria analityczna
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Oblicz wspobtrzedne, dtugos$é i wektor b=—2 P,P, wektora a=P,P, o poczatku
P,=(3,-1,0) ikoncu P,=(2,5,—4) .Obliczjego kosinusy kierunkowe.

Oblicz iloczyn skalarny i wektorowy wektorow a=[1,2,2| | b=[1,4,8]

Oblicz iloczyn skalarny wektorow a=3p—2q i b=p—5q ,przy czympiqsa

wektorami jednostkowymi wzajemnie prostopadtymi.

Oblicz wspotrzedne wektora a o dtugosci 3 1 cosinusach kierunkowych «=45" ,
B=60" 1 y=120°

Zbadaj kolinearnoéé wektorow a=[1,0,2| , 5»=[2,0,4] i ¢=[2,0,5] .

Zbadaj komplanarno$¢ wektorow a=|[3,—1,0] , b=[2,5,—4] i c=[4,-74] .

Czy punkty A=(1,2,3) , B=(-1,52) , C=(-1,5,-9) , D=(=5,11,-11) leza

w jednej ptaszczyznie?

Obliczkat ¢ miedzy wektorami a=[1,1,1] , b=[1,—1,1] .

Dowiedz, ze czworobok o wierzchotkach 4=(-5,3,4) , B=(—1,-7,5) ,
C=(6,—5,-3) , D=(2,5,—4) jestkwadratem.

Obliczkat ¢ miedzy wektorami a=[0,—1,3] , b=[2,5,-2] .

Znajdz wektor X=[x, x, x;] odlgosci V2 wiedzac, ze jest on prostopadty do

wektorow a=i+2j+k i b=21—j+2k .

Sprawdz, czy wektory a=[1,2,3] i 5=[3,6,9] sa liniowo zalezne.

Znajdz tangens kata zawartego miedzy wektorami a=[0,1,2] , b=[2,—1,0] .

Oblicz pole trojkata o wierzchotkach A=(2,7,—1) , B=(0,3.,5) , C=(-143) .

Wyznacz katy trojkata o wierzchotkach 4=(3,0) , B=(4,7) , C=(0,3) .

Znajdz punkt P lezacy na osi odcigtych i odlegty od punktu A4=(2,3) o 5.

Znajdz réwnanie okregu o érodku  S=(1,—1) i przechodzacego przez punkt C=(3,1) .

Znajdz punkty wspolna okregu (x—2) +(y+1)°=9 iprostej y=x+5 .

Punkty A=(1,1) i B=(3,5) sa wierzchotkami trdjkata prostokatnego, ktdrego trzeci

wierzchotek C lezy na osi y. Znajdz jego wspotrzedne.

Napisz rownanie prostej przechodzacej przez punkt A=(2,3) i prostopadtej do wektora

. Majac dany uktad rownan parametrycznych x=1-3t, y =4t napisz rownanie ogdlne

prostej.

Rozstrzygnij, jak leza wzgledem siebie okrag  x°+y°=1 iprosta x+y+1=0 .

Znajdz réwnanie elipsy majacej ogniska  F,=(1,1) i F,=(0,0) i o$ wielka réwna 2.

Znajdz réwnanie hiperboli o ogniskach ~ F,=(1,1) i F,=(—1,—1) i2a=2.

Wiedzac, ze pole rownolegloboku zbudowanego na wektorach p i q jest rowne 2, oblicz pole

réwnolegloboku zbudowanego na wektorach a=2p—q i b=2p+3q .

Oblicz objeto$¢ czworoscianu o wierzchotkach  P,=(3,—1,2) | P,=(5,1,4) |
P,=(0,2,5) i P,=(-2,0,6) .

Oblicz wysokos¢ réwnolegloscianu zbudowanego na wektorach a=3 p+2g—5r
b=p—q+4r i c=p—3q+r ,jezeli za podstawe wzigto rownoleglobok zbudowany na

wektorach a 1 b, wiedzac, Ze p, q 1 r sa wektorami jednostkowymi wzajemnie prostopadtymi.

Znajdz réwnanie plaszczyzny przechodzacej przez punkty P,=(0,—2,1) , P,=(1,0,2) ,

=(1,3,0)

Znajdz rownanie plaszczyzny przechodzacej przez punkt  Py(—1,2,4) i réwnolegtej do

niekolinearnych wektorow v,=(0,3.5) i v,=(=7.2,1) .

Znajdz plaszczyzne przechodzaca przez punkt  P,(3,7,—2) i prostopadta do wektora

=(2,1,0)

Znajdz rébwnanie normalne ptaszczyzny 3x+4y+5z—10=0 .

Napisz rownanie odcinkowe plaszczyzny prostopadlej do wektora v=(3,2,—1) i

przecinajacej 0§ OX w punkcie o odcigtej p=2.
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Przez punkt Py(—5,1,2) poprowadz ptaszczyzne rownolegta do ptaszczyzny
x—=2y+7z-3=0 .
Przez punkty P,(2,—1,5) i P,(—1,3.,2) poprowadz ptaszczyzng prostopadta do
plaszczyzny x—2y+4z—1=0 .
Napisz rownanie prostej przechodzacej przez punkty A4(—1,2,3) i B(1,3.1)
Napisz uktad rownan parametrycznych prostej przechodzacej przez  Po(—2,1,5) i
rownolegtej do wektora v=(1,3,—4) .
Zbadaj wzajemne potozenie prostych L, :x=2+¢,y=1—1,z=T+4¢ i
L, x=—2-3s,y=7+5s,z=1-2s .
Znajdz prosta przechodzaca przez punkt Py(2,—1,7) iréwnolegla do prostej
x=3—t,y=2+t,z=2t .
Znajdz prosta przechodzaca przez punkt P,(2,5,—3) i prostopadta do ptaszczyzny
x—2y+4z+1=0 .
—(z=3)
3
Znajdz punkt przebicia ptaszczyzny 3x—4y+2z—30=0 przez prosta
x=1—t,y=5+7¢t,z=2-6¢ .
Przez punkt P,(0,—1,2) poprowadz plaszczyzne prostopadta do prostej
(x=1) _(»+7)
3 2
Przez punkt P,(2,3,—4)  poprowadz prosta rownolegla do dwoch nierdwnolegtych
ptaszczyzn x+y—2z+1=0,2x—y+3z=0 .
Znajdz rzut prostokatny prostej L:x=3+t¢, y=1—¢,z=7+¢ na plaszczyzne
m:2x—y+4z—12=0 .
Znajdz punkt wspolny prostej x—y=0,x+y—z—1=0 1iplaszczyzny
5x+2y—3z-3=0 .
Znajdz odleglos¢ punktu  A4(—1,2,5) od ptaszczyzny x+2y—5z+1=0
Naprostej x—2y—1=0,3x—5z+5=0 2znajdz punkt najblizszy poczatkowi uktadu
wspotrzednych.

Oblicz odleglo$¢ punktu  4(3,4,2) od prostej x+2=y—1=

Znajdz rownanie prostej rownoleglej do prostej x—2y+3=0 i przechodzacej przez punkt

przecigcia prostych x—y=0,x+2y—3=0

Wyznacz i1 naszkicuj obraz danego rownania:

a. 4x’4 )y —8x+6y—3=0

b. 4x*+ )’ +8x—2y+5=0

Na podstawie niezmiennikdw rozpoznaj sens geometryczny danego rownania:

a. x2—2xy+y2—4x+4y+3=0

b. x’—4xy+3y° —8x+14y+15=0

Znajdz réwnanie linii stopnia drugiego przechodzacej przez punkty A4=(0,0) ,
B=(0,2) , C=(-1,0) D=(-2,1) E=(-1,3)

Dla jakiej warto$ci parametru a rtownanie x’+2ay’—x+ y=0 przedstawia parabolg?

Wyznacz a tak, by rownanie  x°+6xy+ ) +6x+2y+a=0 przedstawiato pare

przecinajacych sig prostych.
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